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ADRIANA RODRIGUEZ

Números Enteros. Es el conjunto formado por los números naturales y sus opuestos.
Definición
Un numero entero es cualquier elemento del conjunto formado por los números naturales, sus opuestos (versiones negativas de los naturales) y el cero.
Estos son:
· Los naturales (o enteros positivos): +1, +2, +3, +4, +5...
· El cero, que no es ni positivo ni negativo.
· Los enteros negativos: -1, -2, -3, -4, -5...
El conjunto de los enteros se designa por Z, (nótese que no es una Z). En notación matemática: [image: Enteros 1.jpg]
Tipo de enteros
· Si a, b y c son números enteros tales que a = bc, a es un múltiplo de b o de c, y b y c son divisores de a. Si c es distinto de ±1, entonces b se denomina divisor propio de a.
· Los enteros pares son los múltiplos de 2, incluyendo el 0, como -4, 0, 2 y 10;
· Un entero impar es aquél que no es par, por ejemplo, -5, 1, 3, 9.
· Un número perfecto es aquel entero positivo que es igual a la suma de todos sus divisores propios positivos (partes alícuotas); por ejemplo, 6 (que es igual a 1 + 2 + 3) y 28 (que es igual a 1 + 2 + 4 + 7 + 14) son números perfectos.
· Un entero positivo que no es perfecto se denomina imperfecto y puede ser deficiente o superante según que la suma de sus divisores propios positivos sea menor o mayor que él. Así, 9, cuyos divisores son 1 y 3, es deficiente, y 12, cuyos divisores son 1, 2, 3, 4 y 6, es superante.
Resumen
· Todos los números enteros mayores de cero se consideran positivos, y sus opuestos, se consideran negativos.
· El cero no es positivo, ni negativo, luego el opuesto del cero es el propio cero.
· El conjunto formado por el cero y todos los números enteros positivos, se denomina conjunto de los números enteros no negativos.
· El conjunto formado por el cero y todos los números enteros negativos, se denomina conjunto de los números enteros no positivos.
· Los números opuestos están situados en la recta numérica simétricamente respecto al cero.
· Los números enteros que solo se diferencian en el signo, se llaman opuestos, por ejemplo, 20 y -20 son números opuestos.
· El módulo o valor absoluto de cualquier número entero nunca es negativo. Dos números enteros opuestos tienen el mismo módulo, por ejemplo:
[image: Moduloentero.jpg]
Representación de los números enteros sobre una recta
Se representan sobre una recta, llamada recta numérica, así:
[image: Recta Númérica.jpg]
El cero en mitad de la recta, los enteros negativos a la izquierda del cero y los enteros positivos a su derecha. Normalmente no se escribe el signo + que precede a los enteros positivos.
Representación de los números enteros sobre el plano
Para describir la posición de cualquier punto sobre un plano, se usa ejes de coordenadas, de forma que cada punto tendrá dos coordenadas: una sobre el eje horizontal (eje x o eje de las abscisas) y la otra sobre el vertical (eje y o eje de las ordenadas). <br
Dichas coordenadas serán números enteros. 
Por ejemplo, el punto A tiene 3 unidades de coordenada horizontal y -2 de coordenada vertical. El punto B tiene -2 unidades de coordenada horizontal y 4 unidades de coordenada vertical.
[image: Coordenadas.jpg]
Orden de los números enteros
Un número entero es mayor que otro (lo que se indica con el símbolo >) si está situado más a la derecha sobre la recta numérica.
[image: Ordenentero1.jpg]
De la misma forma, un número entero es menor que otro (símbolo <) si está situado a la izquierda sobre la recta numérica. <br>
[image: Ordenentero2.jpg]
Suma de números enteros
Para sumar dos números enteros se procede del siguiente modo:
· Si tienen el mismo signo, se suman sus valores absolutos, y al resultado se le pone el signo que tenían los sumandos:
Ejemplo:
7 + 11 = 18
-7 - 11 = -18
· Si tienen distintos signos, es decir, si un sumando es positivo y el otro negativo, se restan sus valores absolutos y se le pone el signo del mayor:
Ejemplo:

La suma de números enteros tiene las propiedades siguientes:
1. Asociativa: (a + b) + c = a + (b + c)
2. Conmutativa: a + b = b + a
3. Elemento neutro: el cero es el elemento neutro de la suma, a + 0 = a
4. Elemento opuesto: todo número entero a, tiene un opuesto –a, a + (-a) = 0
Suma de un entero positivo sobre la recta numérica
Para sumarle a cualquier número entero otro entero positivo, nos situamos sobre el punto que representa el primer sumando y avanzamos hacia la derecha tantas unidades como nos indique el segundo sumando.
Por ejemplo, para efectuar la suma -5 + 3:
1. Nos situamos en el punto de la recta que representa – 5:
[image: Suma 1.jpg]
     2. Avanzamos desde ese punto tres unidades hacia la derecha:
[image: Sumaenteros2.jpg]
3. Hemos alcanzado el punto –2. Así pues: -5 + 3 = -2.
Suma de un entero negativo sobre la recta numérica
Para sumarle a cualquier número entero otro entero negativo, se sitúa sobre el punto que representa el primer sumando y se avanza hacia la izquierda tantas unidades como indique el segundo sumando.
[image: Sumaentero3.jpg]
Resta de números enteros
Para restar dos números enteros se le suma al minuendo el opuesto del sustraendo: a - b = a + (-b)
[image: RestaEntera.jpg] 
.
Multiplicación de números enteros
Para multiplicar dos números enteros se multiplican sus valores absolutos y el resultado se deja con signo positivo si ambos factores son del mismo signo o se le pone el signo menos si los factores son de signos distintos. Este procedimiento para obtener el signo de un producto a partir del signo de los factores se denomina regla de los signos y se sintetiza del siguiente modo:
· + • + = + 
· + • - = - 
· - • + = - 
· - • - = + 
La multiplicación de números enteros tiene las propiedades siguientes:
· Asociativa: (a • b) • c = a • (b • c)
· Conmutativa: a • b = b • a 
· Elemento neutro: el 1 es el elemento neutro de la multiplicación, a • 1 = a <br>
· Distributiva de la multiplicación respecto de la suma: a • (b + c) = a • b + a • c


GUIA DE EJERCICIOS
Operaciones Básicas con Números Enteros



1. Dibuja una recta numérica y ubica en ella, los siguientes números enteros:

a) –4		b) 7		c) +2		d) 0		e) –5

(Encierra con un círculo de color azul los enteros positivos y uno de color rojo para los negativos)

2. Determina los siguientes valores absolutos:

a) | - 40 | =	b) | 18 | =	c) | 0 | =	d) | + 37 | =	e) | - 2 | =	f) | + 40 | =	
g) | - 37 | =

3. Escribe un conjunto de números enteros positivos que sean mayores que 10 y menores que 23.


4. Escribe un conjunto de números enteros negativos que sean menores que  – 8 y mayores o iguales que – 12.


5. Interpreta las siguientes situaciones, escribiendo en cada caso, el número entero:

	Situación
	Número entero

	Avancé 4 metros.
	

	Avancé 12 metros.
	

	El ascensor está en el 3° piso.
	

	El ascensor está en el 0° piso.
	

	Debo $11.000
	

	Debo $2.000
	

	El submarino está a 40 metros de profundidad.
	

	El submarino está a 24 metros de profundidad.
	

	La temperatura en la Antártica es de 3 grados bajo cero.
	

	La temperatura en la Antártica es de 2 grados bajo cero.
	

	El ascensor está en el primer subterráneo.
	

	Ahorré $10.000
	

	Ahorré $24.000
	

	Giré de mi libreta de ahorros $8.000
	

	Giré de mi libreta de ahorros $5.000
	

	Retrocedí 2 pasos.
	






6. Investiga las fechas de los siguientes acontecimientos. ¿Qué tipo de números enteros utilizarías para representar los años?.

a. Nacimiento de Arquímedes.			b. Batalla de Rancagua.
c. Hundimiento del Titanic.			d. Combate naval de Iquique.
e. Premio Nobel de literatura a Pablo Neruda.	f. Nacimiento de Pitágoras.
g. Nacimiento de Jesús.

        










7.Completa según la imagen:

[image: ]

· La gaviota está volando a _________ m _________ el nivel del mar.
· El niño está buceando a _________ m _________ el nivel del mar.
· El pez está nadando a _________ m
· El cangrejo se encuentra a _________ m
· El pelícano vuela a _________ m.







 
Con ayuda de la recta numérica responden: ¿Cuál es la diferencia de temperaturas extremas cada día?

	Temperatura Mínima
	Temperatura Máxima

	11º
	25º

	9,2º
	18,5º

	0º
	7,3º

	-1,5
	4º

	-15
	-2,8




8. Completa la siguiente tabla:

	20 +20 =
	-3 + 4 =
	2,5 +2,5 =
	-0,23 + 1 =

	20 +10 =
	-3 + 3 =
	2,5 +2 =
	-0,23 + 0,7 =

	20 +0 =
	-3 + 2 =
	2,5 +1,5 =
	-0,23 + 0,4 =

	20 +-10 =
	-3 + 1 =
	2,5 +1=
	-0,23 + 0,1 =

	20 +-20 =
	-3 + 0 =
	2,5 +0,5 =
	-0,23 + -0,2 =

	20 +-30 =
	-3 + -1 =
	2,5 + 0 =
	-0,23 + -0,5 =

	20 +-40 =
	-3 + -2 =
	2,5 +-0,5 =
	-0,23 + -0,8 =

	20 +-50 =
	-3 + -3 =
	2,5 +-1 =
	-0,23 + -1,1=

	20 +-60 =
	-3 + -4 =
	2,5 +-1,5 =
	-0,23 + -1,4 =




7. Calcula:

1) 




      2) 		3) 		4) 		5) 





6) 	       7) 		8) 		9) 		10)




11) 		12) 		13) 		14) 	




15)       16) 		17) 		18) 		




19)		20)          21) 		22) 




23) 		24) 		25)     26) 	




27) 		28) 		29) 		30) 




31) 		32) 		33) 		34) 




35)                    36) 		37) 		38) 


39) 		40)              41)  -4 + -4=	      42) - 14 + -4=
43) -4 + -12=		44) -10 + -4=		45)  4 + -41=
46) -12 + -4=		47) 4 + -12=		48) - 10 + -40=		49) -5 + 9 =		50) -2 + 8 =
51) -3 + 4 =		             52) -4 + 10 =		53) -5 + 7 =		54) -9 + 4= 55) -10 + 6 =	                        56) -8 + 1 =	            57) -5 + 4 =	          58) -7 + 3= 59) -5 + -6 =		             60) -3 + -4 =               61) -2 + -7 =		            62) -6 + -3 =		            63) 8 + -11 =		64) 4 + -9 =	         65) 2 + -8 = 66) 7 + -1 =			67) 8 + -4 =		68) 10 + -5 =	     69) 12 + -7 =
70) 13 + -6 =
71)  -4 - -4=		             72) - 14 - -4=		73) -4 - -12=	74) -10-4=
75)  4 - -41=
76) -12 - -4=		77) 4 - -12=		78) - 10 - -40=		79) -5 - 9 =	
80) -2 - 8 =
81) -3 - 4 =		             82) -4 - 10 =		83) -5 - 7 =		84) -9 - 4 =	
85) -10 - 6 =
86) -8 - 1 =			87) -5 - 4 =		88) -7 - 3 =		89) -5 - -6 =	
90) -3 - -4 =
91) -2 - -7 =		   92) -6 - -3 =		93) 8 - -11 =                   94) 4 - -9 =	
95) 2 - -8 =	                                       96) 7 - -1 =			97) 8 - -4 =		
98) 10 - -5 =		99) 12 - -7 =		100) 13 - -6 =


8. Desarrolla los siguientes ejercicios combinados de sumas y/o restas de números enteros:

1) +(-4 - 7) + (-3 – 4 – 5 - 8)		    2)     -(+2 – 3 + 5) + (-2 + 6 – 4 + 7)		
3)  –(+4 – 6 - 9) + (-4 + 5 - 2)

4)  –(+3 – 2 - 1) + (-5 + 7 + 4)          5)   +(-3 + 5 + 2 + 1) - (-8 – 4 – 9 - 5)		
6) +(-4 + 7 + 2) + 9 - (-3 + 4 - 3)

7)  -(–5 + 6 – 3 + 6) + 3 - (+5 – 2 + 1) 	    8)  +(-8 – 3 - 9) + 4 + (-2 + 9)		
9)  –(-5 - 3) - (+4 + 7 + 2 + 3)

10)   –2 - 4 + (-8 + 4 – 6 + 7)		   11)  –3 + (-5 + 4) - (-8 + 3 + 9)		
12)  4 - (-7 + 4 - 5) + (-5 + 1)

13)   2 + (-4 + 5) - (+6 + 6) + 7 		   14)  –3 - (+4 – 6 – 7 – 5 + 6) – 7 + 5	
15)  +(-3 – 5 + 6) - (-4 – 5 - 9)

16)   +(-3 – 5 + 4) - (+4 + 5 + 6) 		   17)   –(-4 + 5 - 6) - (+7 – 3 + 6) - 5 	
18) 7 + 15 - 18 - 3 =

19) -18 + 32 - 14 =			   20) -21 + 45 - 20 =	                                     
  21) 23 - 15 - 10 =

22) 9 + 20 + 3 - 24 =	                             23) -16 + 20 - 8 + 2 =


9. Calculas las siguientes multiplicaciones:


1)  -4 · -4=		2) - 14 · -4=		3) -4 · -12=		4) -10 · -4=		
5)  4 · -41=	                6) -12 · -4=		7) 4 · -12=		8) - 10 · -40=		
9) -5 · 9 =		             10) -2 · 8 =
11) -3 · 4 =		12) -4 · 10 =		13) -5 · 7 =		14) -9 · 4 =		
15) -10· 6 =	                                 16) -8 · 1 =		17) -5 · 4 =		
18) -7 · 3 =		19) -5 · -6 =		              20) -3 · -4 =
21) -2 · -7 =		22) -6 · -3 =		23) 8 · -11 =		24) 4 · -9 =		
25) 2 · -8 =	                           26) 7 · -1 =		27) 8 · -4 =		28) 10 · -5 =
29) 12 · -7 =		             30) 13 · -6 =


10. Calcula los siguientes ejercicios combinados :

1) 6 · (2 - 3) =			2) -7 · (3 - 6) =			3) 9 · (8 - 1) =			
4) -8 · (8 - 1) =
5) 4 · (-3 - 5) =	                          6) (-5 - 6)·(8 - 4) =		7) (-8 + 3)·(5 - 9) =	           
  8) (4 · -3)·(10 - 15) =
9) (-3 + 9)·(-32:-8) =	            10) (-9 + 6)·(-2 - 5) =

11. Completa la siguiente tabla:


	7 · 3 =
	-8 · 5 =
	-3,1 · 2 =
	- 4· 1,5 =
	20 : 5 =
	-2,4 : 8=
	-30 : 3 =

	7 · 2 =
	-8 · 4 =
	-3,1 · 1 =
	- 4· 1 =
	20 : 4 =
	-2,4 : 6=
	-30 : 2 =

	7 · 1 =
	-8 · 3 =
	-3,1 · 0 =
	-4 · 0,5 =
	20 : 3 =
	-2,4 : 4=
	-30 : 1 =

	7 · 0 =
	-8 · 2 =
	-3,1 · -1 =
	-4 · 0 =
	20 : 2 =
	-2,4 : 2=
	-30 : -1 =

	7 · -1 =
	-8 · 1 =
	-3,1 · -2=
	-4 · -0,5 =
	20 : 1 =
	-2,4 : -2=
	-30 : -2 =

	7 · -2 =
	-8 · 0 =
	-3,1 · -3=
	-4 · -1 =
	20 : -1 =
	-2,4 : -4=
	-30 : -3 =

	7 · -3 =
	-8 · -1 =
	-3,1 · -4=
	-4 · -1,5 =
	20 : -2 =
	-2,4 : -6=
	-30 : -4 =

	7 · -4 =
	-8 · -2 =
	-3,1 · -5=
	-4 · -2 =
	20 : -3 =
	-2,4 : -8=
	-30 : -5 =




12. Realiza las siguientes divisiones de números enteros:

1) –824 : 14		2) 14 : –10		3) –5.600 : –100	4) 7.245 : 26		
5) –456 : 10
6) 4.000 : –1.000	7) –12.345 : –987	8) 1.234 : 14		9) –875.993 : 4.356	
10) 567 : –11
11) –228 : –12		12) 437 : 23		13) –585 : 45		14) 990 : –55	
15) –12.356 : –18
16) 21.762 : 26		17) –17.250 : 32	18) 79.943 : –79	19) 86.324 : –12
20) –28.523 : –45

13. Resuelve los siguientes ejercicios combinados:

1) (–9 + –6) : – 3			2) (–18 + 12) : 6		3) (–12 + 8 – 4) : 2
4) (–18 – 15 – 30) : 3			5) (54 – 30) : –		6) (–15 + 9 – 6 + 3) : 3
7) (32 – 16 – 8) : –8			8) (–16 + 12 – 2 + 10) : 2	9) (–6 x 5) : –2
10) (–9 x 4) : –2				11) (5 x –6) : 5	12) ( 5 x –9 x 8) : –3
[bookmark: _GoBack]13) (–7 x 6 x –5) : 6		14) ( 4 x 7 x –25 x –2) : 25	15) (3 x –5 x 8 x 4) : (3 x –8)
16) (7 x –8) : 8				17) (60 x –2) : 10		18) 60 : (–10 x 2)
19) (60 : –5) : (10 : –5)			20) (60 : –2) : 10		21) –60 : (10 : –2)
22) (–60 x –2) : (–10 x –2)		23) (–24 : 3) – 2		24) (–9 : –3) x (–4 : –2)
25) –10 x (6 : –2) x (4 : 2) x –7
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